Bai 6: PHEP VI TU
1) Dinh nghia:
+ Cho mot diém O cb dinh va mot sé k khong doi, k # 0. Phép bién hinh bién

mdi diém M thanh diém M’ sao cho OM’ = kOM duogc goi 1a phép vi tu tam O
ti sd k.
+ Ki hiéu: Vg 1: Phép vi tw tdm O, ti s6 k.

2) Céc tinh chit ciia phép vi tu:

*DPinh ly 1: Néu phép vi tu ti s k bién hai diéem M va N lan lwot thanh hai diém M’
va N’ thi: M'N' = kMN vaM'N' = |k|MN.

Chirng minh:

Goi1 O 1a tam cua phép vi tu.

Ta co: VoxM) =M’ & OM’ = k OM

Vio19(N) = N’ & ON’ = kON
Do do:
M'N’= ON’'— OM’ = kON —kOM =k (ON — OM) = k MN

= M'N’ = k |[MN]|.
*BPinh Wi 2: Phép vi tw bién ba diem thang hang thanh ba diém thang hang va khong
lam thay doi thir tw cua ba diém thang hang do.

Chirng minh:

Gia st 4, B, € thang hang va B nam giita 4, C.
Khi d6 ta c6: BA = m BC véim < 0.
Phép vi tu ti s6 k bién A4, B, C 1an luot thanh A’, B’, C’. Khi d6 theo dinh 1i 1, ta ¢6 :

B'A' = kBA = k (mBC) = m (kBC) = mB’C’ (do B'C’ = kBC )
Do d6 ba diém A’, B’, C’ thang hang va B’ nam giita A’ va C’.



*HE qua: Phép vi tir 11 s0 k:
a) Bién dwong thang thanh dwong thang song song (hodc tring) véi dwong thang
dé, bién tia thanh tia, bién doan th(fng thanh doan rhcfng ma do dai dwoc nhan lén
voi |k|.
b) Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang véi ti 56 la |k|.
¢) Bién géc thanh géc bang né.
21/25/SGK:
a) Nhitng dwong thang nao bién thanh chinh né qua phép vi tir véi ti s6 k # 1?
b) Nhitng dwong tron nao bién thanh chinh né qua phép vi tie véi ti s6 k # 1?
Giai:
a) Puong thang di qua tam vi tu.
b) + Néu k = -1 thi moi duong tron co tam trung voi tam vi ty déu bién thanh
chinh no.
+ Néu k # +1 thi khong c6 dudng tron nao bién thanh chinh no.

3) Anh ciia duwdng tron qua phép vi tu:

“Pinh li 3: Phép vi tu ti s6 k bién duong tron c6 ban kinh R thanh duong tron cd
ban kinh |k|R.

Churng minh:

+ Goi V 1a phép vi tu tdm O ti s6 k va (I ; R) 1a duong tron da cho.

+Goi I' 1a anh cta I qua Vg xyva M' 1a énh cua M qua Vg 1

Theo dinh Iy 1, ta c6: I'M’ = |k| IM

Khidé: IM = R < I'M’ = |k|.R hay M’ thudc (I, R)) v6i R’ = |k|.R
R' = |k|.R

Tomlai: V I;R) = (I';R’ th‘l{_> .
i Viow (3 R) = (3R thi |~ 1



4) Tam vi tu cia hai dwong tron:

Bai toan: Cho hai duwong tron (I ; R) va (I’ ; R’) phan biét. Hay tim cac phép vi
tw bién dwong tron (I ; R) thanh dwong tron (I’ 5 R’).

Cho hai duong tron (I; R) va (I'; R"). C6 ba truong hop xay ra:

*Néu I = I’ va R# R’ thi ta ¢ hai phép vi tu: phép vi ty tam I ti ) % va phép vi
tu tam I ti s6 _TR’ bién duong tron (I, R) thanh duong tron (I’; R”).
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*Néu I # I’ va R # R’ thi ta ¢6 hai phép vi tu: phép vi tu tdm O ti s0 k = E’ va

phép vi tu tdm O, ti s6 ky = _TR’ s& bién duong tron (I; R) thanh dudng tron (17; R”).

Ta goi O la tam vi tu ngoai con 04 la tam vi tu trong cuia hai duong tron noi trén.
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*Néu I # I’ va R = R’ thi ta ¢6 mot phép vi tu, d6 1a phép vi ty tdm O, tisé k =
—1 (0412 trung diém ctia II') bién dudng tron (I; R) thanh dudng tron (I’; R*). D6

chinh 14 phép d6i xtmg tdm O;.
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5) Ung dung ciia phép vi tu:

Bai toan : Cho tam giac ABC c¢6 hai dinh B va C cd dinh, con dinh A chay trén
duong tron (O; R) ¢ dinh khong ¢6 diém chung véi duong thang BC. Tim quy
tich trong tam G cua tam giac ABC.

Gidi:

Goi I 12 trung diém cta BC thi I ¢6 dinh.

Piém G la trong tdm cua tam gidc ABC khi va chi khi: 1G = ém

Nhur vay phép vi tyr V tam I i s6 - bién diém A thanh diém G.

Vay khi A chay trén dudng tron (O; R) thi quy tich diém G 13 anh cta dudng tron
do6 qua phép vi ty V, tuc la duong tron (O’; R’) ma 10" = ém vaR' = éR.

6) Mot vai vi du:

Vi du 1:Trong mdt phing Oxy, cho dwong thang d c6 phwong trinh 3x + 2y — 6 = 0.
Hay viét phiong trinh ciia dwong thang d’ la anh ciia d qua phép vi tie tam O ti 56
k=-2.

Giai
Cach 1: Lay M(x;y) € d.
Goi M'(x';y’') 1a dnh ctia M qua Vg._»).
N . " _ X=—-—=x
Ta c6: OM' = —20M e { %, = 72X 2

L=
y=—2y =_ll
y=—2y

Tacoé: M(x;y) Ed© 3x+2y—6=0

3(1’>+2(1'> 6=0
©3.(-= |-=y')-6=
2% 27

& 3x +2y +12 = 0.
Vay anh cta d qua phép vi tu trén chinh 13 duong thang (d'): 3x + 2y + 12 = 0.
Ciach 2: Do d’//d hoac d = d’ nén phuong trinh (d") cé dang: 3x + 2y + ¢ = 0.
Lay M(0; 3) € (d).
Goi M'(x';y') 1a anh ctia M qua phép vi ty tim O, ti s k = —2.



X'=-2xy=—-20=0

, —

Ta c6: OM' = —20M & {y = 2y =—23=—6
Suy ra: M(0; —6).

ViM' € (d)nén: 2.(—6) +c=0<c=12.

Vay anh cta d qua phép vi tu trén chinh 13 duong thang (d'): 3x + 2y + 12 = 0.
Vi du 2: Trong mp toa dé Oxy, cho duong tron (C): (x —2)?> + (y + 1)? = 4. Tim
danh ciia dwong tron (C) qua phép vi tw tam 1(—2; 3), ti s6 k = 2.

Puong tron (C) ¢6 tdm J(2; —1) va ban kinh R = 2.

Goi J'(x';y') 1a anh cta J qua phép vi tu tAm [, ti s6 k = 2.

e T T x'+2=202+2) {X'=6

= J'(6; —5).
Goi (C') 12 anh cta (C) qua Vq 5 thi (C’) c6 tim J’ va ban kinh R" = 2R = 4.
Vay (C):(x—6)? + (y + 5)? = 16.
Vidu 3:
Cho hai dwong tron (C): (x —2)* + (y— 1)) =4va (C’): (x—8)° + (y—4)° = 16.
Tim tdm vi tw cua hai dwong tron.
Giai:
Duong tron (C) c6 tam I(2 ; 1), ban kinh R =2
Duong tron (C’) ¢6 tam I’(8 ; 4), ban kinh R* = 4.
DoI# I’'vaR # R’ nén ¢ hai phep vi tu Vi) va Vig._o) bién (C) thanh (C”).
Goi J(x ;y), K(X*; y")

8—x=2(2—-x)
4—y=2(1—y)
8—x'=-2(2-%) {X’=4
! A @ !
4—y =—20-y)  ly=2

Vay ta c6 tdm vi tu ngoai la J(—4; —2) va tam vi tu trong la K(4; 2).

+Vé’ik=2,khidéﬁ=2ﬁ=}{

+Vik=-2, khido KI' = 2ﬁ<={

Bién soan: Buii Thi Cim An.



